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Teorema: (dell’unicita del limite) Sia {a,} una successione. Se ammette
limite, tale limite & unico.

Dimostrazione: (lo dimostreremo solo nel caso di limite finito)

Supponiamo che esistano due valori [; ed [y che verificano entrambi la pro-
prieta del limite, se concluderemo che l; =[5 allora il teorema é dimostrato.

Considero [l —la| = |l1 — an + an — o] < |1 — an| + |an — 2| = |an — 1] +
|an, — l2| < 2e, perché se [ é un limite di {a,} allora per ogni e >0 |a, — | < ¢
definitivamente. Ripercorrendo la catena di disuguaglianze si ha che |l — l3| <
2e, e poiché ¢ ¢ arbitrariamente piccolo cid pud verificarsi se e solo se I; = Io,
che ¢ quanto volevamo dimostrare.



